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GROUPES TRIPLEMENT TRANSITIFS ET, GENERALISATIONS
par M. TITS.

Nous dirons qu'un groupe de transformations est
n-uplement transitif sil existe une et une seule transfor-
mation du groupe transformant n pomnts donnés distincts
quelconques respectivement en » points donnés distincts
quelconques.

Groures TrIPLEMENT TRANSITIPS. — Dans une série de
uatre articles parus au Bulletin de I Académie des Sci
Belgique, j'ai étudié les groupes triplement transitifs
généraux (j'y construis notamment un formalisme ana-
logue & celui des corps et approprié & I'étude des groupes
triplement transitifs), puis, plus particuliérement, cer-
taines classes de groupes triplement transitifs, & savoir :
D'une part, les groupes projectifs (groupes des homo-

graphies y — :——{—d dans un corps commutatif quelcon-
que) et des groupes plus généraux que j'ai appelés
«groupes semi-projectifs», caractérisés les uns et les
autres par des propriétés de nature groupale;

De I'autre, les groupes triplement transitifs finis, carac-
térisés par le fait que I'ensemble sur lequel ils opérent
n’a qu'un nombre fini de points (j’ai construit tous ces

groupes).

GrourEs n-upLEMENT TRANSITIFS. — Pour 1> 3, les seuls
groupes n-uplement transitifs existants sont :

Les groupes symétriques de degrés k=4 (4 la fois
k-uplement et (k—1)-uplement transitifs);

Les groupes alternés de degrés £=6 [(k—2)-uplement
transitifs] ;

Le groupe de Mirueu de degré 12 (5 fois transitif);

Le groupe quatre fois transitif de degré 11 obtenu a
partir du précédent en fixant un pomt.

Groupes ) pEU PRES n-uPLEMENT TRANSITIFS. — Nous dirons
qu’un groupe de transformations est & peu prés a-uple-
ment transitil ’il jouit des propriétés suivantes :

1. Etant donnés n—1 points arbitraires, il existe au
moins une transformation non identique du groupe qui
les conserve individuellement. Par contre, il existe des
n-uples de points (que nous appellerons n-uples non sin-
guliers) dont les éléments ne sont conservés simultané-
ment par aucupe transformation non identique du
groupe;

2. 1l existe une et une seule transformation du groupe
transformant # points donnés formant un n-uple nou sin-
gulier respectivement en 2 points donnés formant un
n-uple non singulier, et cela quels que soient les n-uples
non singuliers considérés.

Remarquons que les groupes projectifs, affins et affins
centrés & plus d’une dimension, les groupes que I'on
obtient & partir de ceux-la en fixant des points linéai-
rement indépendants, et le groupe des trancformations
induites sur une quadriquz par les projectivités de I'es-
pace qui la conservent sont des cas particuliers de groupes
a peu prés n-uplement transitifs.

Etant donné un groupe & peu prés n-uplement transitif,
nous pouvons définir pour << n des k-uples singuliers
(k-uples qui ne sont contenus dans aucun n-uple non
singulier). Nous appellerons sous-ensemble singulier
déterminé par un A-uple non singulier, I'ensemble des
points qui forment avec ce k-uple un (k+1)-uple singulier
(it peut étre trivial, c'est-2-dire se composer exclusivement
des sous-ensembles déterminés par les points du k-uple
pris k—1 & k—1), et nous dirons que ce sous-ensemble
est homogene s'il est déterminé de la méme fagon par
n'importe lequel de ses k-uples non singuliers.

Considérons un groupe & peu prés n-uplement transitif
(n=2) homogtne (dont tous les sous-ensembles singu-
liers non triviaux sont homogénes), et désignons par d
et f respectivement le plus petit et le plus grand nombre
de points déterminant des sous-ensembles singuliers ho-
mogénes; nous supposerons, pour la simplicité des
énoncés, que d=2, Alors, sid<<k<Cf, tout k-uple non
singulier détermine un sous-ensemble singulier homo-
gene. De plus, si 'on n’est pas dans un des cas suivants :

J=n—1 (cas des groupes affins par exemple);

d=2 et f=n—2 (cas des groupes projectifs par
exemple),
le nombre de points de I'ensemblz sur lequel opére le
groupe est fini et on peut en donner une limitation dépen-
dant uniquement de n, d et f; autrement dit, & des valeurs
données de n, d et f; autres que les valeurs indiquées, ne
correspondent qu'un nombre fini de groupes (il n'en cor-
respond méme en général aucun), qui opérent tous sur
un nombre fini de points.



12 JACQUES TITS

208 TITS.

Ezemple d'application. — Pour qu’un groupe a peu prés
quadruplement transitif, homogeéne, du type projectif
(d=/f=2), soit un groupe projectif & deux dimensions,
il faut et il suffit que le groupe des transformations indui-
tes sur un sous-ensemble singulier par les transformations
du groupe qui conservent ce sous-ensemble soit teiple-
meat transitif.
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