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J. L. Tits (Princeton) : Caractérisation topologique de certains espa-
ces métriques.

Lez question dont nous nous occupons ici peut étre considérée essentielle-
ment comme une généralisation purement topologique de la question suivante:
quels sont tous les groupes équicontinus (pour une structure uniforme conve-
nable) de transformations différentiables d'une variété différentiable, qui opérent
transitivement sur les éléments de coniact.

Théoréme.

Soieni E un espace uniforme, localement compact, connexe et de dimension
finie, et G un groupe d*homéomorphisme de E, transitif, équicontinu et complet
(c’est-a-dire fermé dans 1’ensemble de tous les homéomorphismes de E muni de
la topologie compacte-ouverte), satisfaisant a la Condition C: G, désignant le
sous-groupe des transformations de G qui laissent fixe un point donné p, si
deux points quelconques g et r ne décrivent pas la méme orbite sous I'action de
'Gp, alors Porbite de 'un de ces points sépare ’autre de p. Alors, G est 'un des

groupes de transformations suivants: groupes des rotations et retournements des
sphéres; groupes des géoméiries euclidiennes (groupes des déplacements),
hermitiennes complexes (groupes engendrés par les transformations unitaires et
les translations) et hermitiennes quaternionniennes, et des géométries elliptiques
et hyperboliques correspondantes (étudiées par Riemann, Lobatchevski,
Fubini, Study, ete....):

sous-groupes d’indice 2 (conservant ’orientation) des groupes précédenta
lorsqu’ils en possédent;

quelques groupes exceptionnels, en rapport avec certaines géométries qui
peuvent étre construites a partir des octaves de Cayley.

Remarque.

Si 'on suppose que E est métrique et que G est un groupe d’isométries de
E, la condition C de l’énoncé est essentiellement équivalente a la suivante
(“strong transitivity”, au sens de H. C. Wan g): si quatre points a, b, a’, b’

satisfont i la relation distance (ab) = distance (a'd’), il existe au moins une
transformation de G transformant a en a’ et b en b’.
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