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JACQUES TITS

Sur un article précédent :
« Etude de certains espaces métriques »,

par J. Trirs
Chercheur qualifié du F. N. R. S.

TLe but de cette note est d’apporter quelques corrections a
notre article « Etude de certains espaces métriques » paru dans
ce Bulletin (*), et désigné ci-aprés par [M] ; nous en conserverons
les notations.

— Au n° 4 de [M] nous avons énumeéré les couples R, G formés
d’un espace topologique R de dimension finie et d'un groupe G
d’homéomorphismes de R satisfaisant aux axiomes A, B, D
du n° 2. Cette énumération est cependant incompléte et présente
une inexactitude : les transformations y = ax? 4 b de 'alinéa 0,)
ne forment pas groupe ; nous allons indiquer ici les modifications
qu’il y a lieu d’y apporter.

Soient &; (i = 7, 8) I'espace euclidien réel & 4 dimensions, Dy
un point donné de cet espace, &, une sphére (a 1 — 1 dimensions)
de centre p, dans &, P, 'espace (& ¢ — 1 dimensions) des points
a linfini de &;, I} le groupe des rotations de &; autour de p,,
qui conservent un spineur donné de &; si7 = 7 et un semi-spineur
donné de &; si i = 8 (1), I le groupe engendré par I'f et par la
symétrie de &, par rapport a p,, et enfin 4 (resp. 4,) le groupe
engendré par I (resp. I'y) et par les translations de &; (resp. &,).
Le groupe I} (resp. I';) induit sur la sphére &, (resp. &,) et sur
Pespace P, des groupes de transformations que nous désignerons
encore par Iy (resp. [3). Cela étant, les paires suivantes
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(1) R=6&, G=4, ou 47 ;
2 R=38, G=1TI, ou I'f;
B) R=7P, G=1Iy7;
(9 R—& G=4f;
B) R=38, G=1Iy;
(6) R =Py G—=1I7;

(*) Bull. Soc. Math. de Belgique, Annde 1952 (publié en 1953).
(1) Cf. E. CartaN, Lecons sur la théorie des spineurs. II. Actualités Sci. et Ind.,
no 701. Paris, Hermann, 193%.
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satisfont aux axiomes A, B, D du n° 2 de [M]. De fagon plus pr¢-
cise, on obtient I’ énumération compléte des couples R, G formés d’ un
espace topologiques R (2) et d'un groupe complet (2) G @’ homéomor-
phismes de R, satisfaisant aux axiomes A, B, C, en remplacant
dans I énumération du n° & de [M] les couples 0y) et 0,) par les
couples (1) a (6) ci-dessus.

Notons que les couples 0,) du n° 4 de [M] ne sont autres que les
couples (1) décrits plus haut.

— Les couples (1), (4), (5) et (6) définis plus haut satisfont
a l'axiome D, énoncé au n° 2 de [M]; parmi eux, le couple (4)
satisfait aussi & ’axiome D,. Il en résulte que la proposition du
n° 6 de [M] n’est valable que si on suppose la dimension de R
différente de 7 et 8. De fagon plus précise, on peut énoncer la
proposition suivante :

Sotent R un espace topologique et G un groupe complet d’homé-
homorphismes de R satisfaisant aux axiomes A, B, D et D,.
R a alors une structure d’espace de Riemann a courbure constante
et G est le groupe de toutes les isométries de cet espace, sauf peut-élre
st R est un espace euclidien, elliptique ou sphérique a 7 dimensions,
ou un espace euclidien a 8 dimensions, auquel cas G peut étre un
sous-groupe propre du groupe de toules les isomélries de R.

Pour pouvoir assurer dans tous les cas que G est le groupe de
toutes les isométries de R, il suffit, par exemple, de faire I’hypo-
thése supplémentaire qu’il satisfait aux axiomes D, et D, du
n° 2 de [M].

(*) Ainsi que nous l'avions déja laissé & entendre dans [M] (¢t p. 48), 'hypo-
these de dimension finie est superflue.
(3) Cf. [M], note (5).
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