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ANNEXE 439

AVATARS DES GRANDS THEOREMES DE
CLASSIFICATION D’ELIE CARTAN
PAR

J. 'TITS

RESUME. — Parmi les résultats fondamentaux dis i Elie CARTAN,
plusieurs peuvent étre vus comme des “théorémes de classification”. Ils con-
cernent par exemple :

(I) les algébres de Lie complexes semi-simples (la terminologie n’est évi-
demment pas celle de CARTAN, qui parle de “structure”)t;

(I*) les groupes analytiques complexes semi-simples;
(IT) les algébres de Lie et groupes analytiques réels semi-simples;
(III) les espaces riemanniens symétriques;

(IV) les représentations linéaires complexes (resp. réelles) de dimension
finie des groupes analytiques complexes (resp. réels) semi-simples;

(V) les “groupes infinis et continus”.

Chacun de ces résultats a été l'origine de multiples développements et a
inspiré d’autres théorémes de classifications présentant souvent une analogie
remarquable avec ceux de CARTAN, méme lorsque des méthodes différentes
de celles de CARTAN s’avéraient nécessaires pour les établir. Citons (sans
prétendre le moins du monde & étre complet) la classification :

(I') des groupes algébriques semi-simples sur un corps algébriquement clos
(CHEVALLEY);

(II') des groupes algébriques semi-simples sur un corps fini (CHEVALLEY,
HERTZI1G, STEINBERG, TITS; puis SuzukI et KEE, et — dernier avatar —
la classification par TUTTI QUANTI des groupes finis simples); idem sur un
corps localement compact non discret (KNESER, BRUHAT-TITS); idem sur
n’importe quel corps (“indice” + noyau anisotrope : TITs);

t Classification basée sur des travaux antérieurs de KILLING.
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(IIT') des espaces symétriques pseudo-riemanniens (BERGER); des “espaces
symétriques non archimédiens” (immeubles affines localement finis : T1Ts);

(IV') des représentations rationnelles irréductibles — sur le corps de base
— d’un groupe algébrique semi-simple sur un corps arbitraire (“invariant de
Brauer” : T1Ts);

(V') des pseudo-groupes simples (STERNBERG et al.); des algébres de Lie
graduées satisfaisant & certaines conditions (V. Kac).

La conférence a porté principalement sur les classifications (I')y (II'), (IIT').
Au préalable, on a rappelé les résultats de (I), (II), (IIT) exprimés en termes
de graphes de Dynkin “étendus” ainsi qu’une série d’algorithmes permet-
tant de déduire un grand nombre de données concrétes des diagrammes en
question.
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